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二次根式的化简

一、 二次根式有理化

 

【教法备注】

1、最简二次根式：

① 被开方数不含分母．

② 被开方数中不含能开得尽方的因数或因式．

③ 分母中不含二次根式．

2、二次根式分母有理化：二次根式的运算中，最后结果要求分母中不含二次根式．把分母中的根号化

去的过程称为分母有理化．

具体过程：

  ① （其中 ， ）．

  实质是利用 ，将二次根式分母有理化．

  ② ．

  实质是利用平方差公式 ，将二次根式分母有理化．

  ③ 也可以通过类似分式的“约分”进行分母有理化，如 ．

例：
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；

；

；

；

则 ．

；

；

．

．

则

．

例题

【知识点拨】

二次根式有理化这部分是一个易错点，学生会将 与 的化简方法进行混淆，这部分讲解时因

为 分母中出现了减法，所以要用平方差进行有理化。求解时要先将二次根式进行有理化后，再

进行计算。

1. 计算：             ．

【答案】

【解析】 ．

【标注】【知识点】二次根式的除法
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【重点强调】

 2017~2018学年天津河东区初二下学期期末第14题3分

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

2. 化简下列各式：

            

            

            

            

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

【标注】【知识点】分母、分子有理化

3. 计算： ．

【答案】 ．

【解析】
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原式

．

【标注】【知识点】二次根式的四则混合运算

4. 若 ， ，求 的值．

【答案】 ．

【解析】 ， ，

．

【标注】【知识点】二次根式化简求值

【重点强调】

2017~2018学年1月天津和平区天津市双菱中学月考第26题

练习

5. 计算 的结果等于            ．

【答案】

【解析】
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【标注】【能力】运算能力

【知识点】二次根式的乘除混合运算

【重点强调】

 2018年天津和平区初三一模第14题3分

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

6. 化简：

            ．

            ．

            ．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

【标注】【知识点】分母、分子有理化

7. 计算：  .
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【答案】  .

【解析】

．

【标注】【知识点】分母、分子有理化

8. 化简： ．

【答案】 ．

【解析】原式 ．

【标注】【知识点】二次根式的巧算

9. 已知 ， ，求 的值．

【答案】 ．

【标注】【知识点】二次根式的化简求值——利用完全平方
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二、 复合二次根式化简

 

【知识点拨】

1、完全平方公式化简：

①

．

②已知 ，则 ，

则 ．

反之，已知 ，可求 ．

③已知 ， ，

则 ，

则 ．

④已知 ，求 、 的值．

，

，

， ，

， ．

2、双重二次根式化简：

双重二次根式化简的实质还是将其化为 ，再依据二次根式性质进行化简．

．

．
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．

例题

【知识点拨】

完全平方式化简这部分，主要是根据完全平方公式进行变形。双重二次根式化简这部分，也要利用配方

的思想，配凑出完全平方公式，然后进行开方；这部分还需要进行扩倍、缩倍进行配方。

10. 若 ， ，则 的值为            ．

【答案】

【解析】∵

∴

∴

∴

∵

∴ ．

【标注】【知识点】二次根式的四则混合运算

【知识点】完全平方公式的计算-不含分式

【能力】运算能力

11. 已知 ，那么 的值为            ．

【答案】

【解析】∵ ， ，

∴ ， ．

【标注】【知识点】二次根式化简求值

12.



9

计算：

【答案】

【解析】略．

【标注】【能力】运算能力

【知识点】多重二次根式

13. 计算： ．

【答案】 ．

【解析】略

【标注】【能力】运算能力

【知识点】完全平方公式的计算-不含分式

【知识点】多重二次根式

A. B. C. D.

14. 的结果为（   ）．

【答案】C

【解析】
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令

∴

∴ ，∴ ．

【标注】【知识点】多重二次根式

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

15. 化简下列二次根式：

．

．

．

．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

．

．

．

．

【标注】【能力】运算能力

【知识点】最简二次根式

【知识点】多重二次根式

16.
， 为有理数，且满足等式 ，求 的值．
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【答案】

【解析】

．

∵ ，

∴ ， ，

∴ ．

【标注】【知识点】多重二次根式

练习

17. 已知 ，则 的值是            ．

【答案】

【解析】 ，

∴ 且 ，

∴ ，

，

∴ ，

∴ ，

∴原式 ．

【标注】【知识点】二次根式的化简求值——利用完全平方

（ 1 ）

18. 计算：
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（ 2 ）

已知： ，求 的值．

， ，求 的值．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

．

．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

．

∵ ，

∴ ，

∴ ，

∴

．

【标注】【知识点】二次根式化简求值

19. 化简：             ．

【答案】

【标注】【知识点】多重二次根式

【能力】运算能力

20. 计算： ．
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【答案】 ．

【标注】【知识点】最简二次根式

21. 的结果为            ．

【答案】

【解析】原式

．

【标注】【知识点】多重二次根式

【能力】运算能力

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

22. 计算下列各式：

．

．

．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

．

．
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（ 3 ） ．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

原式 ．

则 ， ，可得： ， ．

∴原式 ．

故答案为： ．

【标注】【知识点】多重二次根式

【知识点】二次根式的四则混合运算

23.
计算： ．

【答案】 ．

【解析】略

【标注】【能力】运算能力

【知识点】多重二次根式

【知识点】完全平方公式的计算-不含分式

我学会了什么


